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G es k-coloreable si y solo si G — K.
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x(G) = min{k: G — K;}.

PROPOSICION
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Sin>2 ym>2n entonces

K(m,n) > K(m—2,n—1).

_ J A\midx(A) si [{m—1,m}nA| <1,
(P(A)_{ (A\ {m—1,m})Umax(A) si{m—1,m} CA.
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% (GOH) > max{x(G), x(H)}.

Sup. x(G) = x(H).
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X(GXH) < x(GoH) < x(G)x(H).

Prueba:
GXHCGoH.
X(GRH) < x(GoH).

gy h coloreos minimos de G y H, resp.

f(v,u) = (g(v),f(u)) es un coloreo de GoH con x(G)x(H) colores.
U

Ky ~ K, XK,.
X(KnXK,) = x(KnoK,) = x(Kn)x(K,) = mn.
X(CsRCs) =35, x(Cs50Cs) =8, x(Cs)x(Cs) =09.
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Si x(H) =n, entonces x(GoH) = x(GoK,) para todo grafo G.

Prueba:
H — K, entonces GoH — G oK, (ejercicio).

X(GoH) < x(GoKp)

Coloreo de GoK, con x(GoH) colores. En cada H-fibrado, tomar n
vértices con diferentes colores y colocar aristas entre ellos.Eliminar los
vertices restantes. Resulta un coloreo de Go K, con x(GoH) colores.
O
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Si G es color critico, para todo grafo H se verifica

X(GRH) < 7(GoH) < x (H)(2(G) - 1) + [— .
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f(a,x)—{j;]C(G)Jrﬁj(a) sixeC;ya7éa,j,
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TEOREMA (STAHL, 1976)

Sea G un grafo no bipartito, para todo grafo H se verifica

2(Got) 2 2y(a)+ | 22

donde 2k+ 1 es la longitud del ciclo impar mas corto en G.

Prueba:
proyg(C;) es un conjunto independiente en G = Cy11, k > |proyc(Ci)|.

Luego C; es contado a lo sumo k veces en } ,cy (c) M-

kx(GoH) > Y ny> (2k+1)x(H).
acV(G)
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Esta conjetura estuvo abierta por casi 30 afos hasta que fue resuelta por Catlin en
1979.

Para n =2,3,4 vale. El caso general es falso (Catlin, 1979).

El contraejemplo requiere el siguiente corolario inmediato de los dos teoremas
previos:

COROLARIO

Para todo k,n > 1,
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El problema esta aun abierto para n =5,6.



