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Inicial del primer nombre: (α): Segunda letra del apellido (β):

1. Sea f : R2 →R un campo escalar definido como

f (x, y) =αy2x +3x3 +2x,

y sea #»v = (−2,0, 1
5

)
. Determinar todos los puntos (x0, y0) ∈R2 tales que #»v sea normal al gráfico de f en (x0, y0).

2. Sea f : R2 →R el campo escalar definido como

f (x, y) = x2

4
+ y2 −

√
x2 + y2 +1.

Encontrar los extremos absolutos de f en {(x, y) ∈R2 : x2 + y2 ≤β2}.

3. Sea f : R2 →R tal que

f (x, y) = αx3 −βy3

x2 + y2 ,para (x, y) 6= (0,0).

¿Cómo hay que definir f (0,0) para que f resulte continua en (0,0)? ¿Es diferenciable?

4. Dada la ecuación
z3 sen(πex )+x2 + y ln(x2 +1)− y2 + z2 − z +α= 0

sea z = f (x, y) la función definida implícitamente por ella en un entorno del punto (0,α,α).

a) Hallar la ecuación del plano tangente a la gráfica de f en el punto (0,α, f (0,α));

b) determinar la recta normal a dicho plano en el mismo punto.


