Algebra y Geometria | Respuestas correspondientes a las F.C.E.ILA. UNR
actividades propuestas en la unidad vectores

Las respuestas fueron elaboradas por las Profdsecamna Calderon y Maria de los Angeles Fernangiénes

realizan una adscripcion en la Catedra.

Propuesta 2.3:

1) e—e I *—eo I 4 ‘, ° I *—o
-5/2 1420 J2 52
2) La distancia es 5
3) x=1
Propuesta 2.5:
1) 3QB-2) R(-32  S(-3-2)
] I R ] P I
2 S | Q

2) Los puntos estan alineados. Pertenecen al rec}y g) v

gue contiene al punto (2,0) y es paralela al eje y. b) F

Propuesta 2.7:
2) Pertenecen al plano coordenado YZ.

3) Pertenecen al plano que es paralelo al planalenado YZ y corta al eje x en el punto (1,0,0)
4) Estan sobre el plano que es paralelo al planmleoado YZ y corta al eje x en el punto (3,0,0)
5) El punto B esta “mas cerca” del plano XZ. pkhto del plano XZ mas cercano a B es (5,0,3)
6) Sea P(a,b,c)

El simétrico de P respecto del plano XY es el patb,-c)

El simétrico de P respecto del plano XZ es el p(atd,c)

El simétrico de P respecto del plano YZ es el pxatdy, C)

El simétrico de P respecto del eje X es el puntb (&)

El simétrico de P respecto del eje Y es el purad(-c)

El simétrico de P respecto del eje Z es el purtsl(;c)

El simétrico de P respecto del origen de coordenasga! punto (-a,-b,-c)
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Propuesta 3.5:
1) a) Falso, basta considerar cualquier vector dguto menor a uno.

b) Falso,ay V no tienen igual direccion.
c) Falso, los médulos de los versores asociadoarsbos iguales a uno.
d) Verdadero.
Demostracion:
Sabemos que:
Porhipétesisu // v
v u://a = JO//GIIQ//\Z = J(;//\TO = tienen igual direccion

v, /v

Sentido(u) = Sentido(u,)

v Sentido (v) = Sentido(v,) — Sentido(u,) = Sentido(u ) = Sentido(v ) = Sentidgv,)

Porhip()tesisﬁ yQ tienengualsentid

Por lo tantou, =V,

e) Verdadero.
) wb)=4 )= )=~

3) Es falso puef) < (G,\?) < 71. Por lo tanto el cd:ﬁ,\?) =1 - (G,\?) =0

Propuesta 3.7:
1) Un ejemplo en particular podria ser el siguiente

2)G+\7{=5, U-v=5
3)CB=u-v CA=-v AC=u+vV DA=-v
BC=v-u CD=-u DB=u-v
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4)

5) Sugerencia:

X+u=Vv = X=VvV-Uu

Propuesta 3.10:

H C H C H C H e H C
E A B4 F E F E % E F
R N e
o c pi |k D4 < e X Crpiedenng

ale” B al” B A .""‘ B e B Al B

A+ i+ m+n—p; m+ i+ 5P 3 mt g+ —m — 1+ % P
Propuesta 3.12:

1) Es el vector nulo

2) a) b)

u
u . . < >
proy-u v proy-u Y
3) Sugerencia:
Considerar los siguientes casos:
- -\ n - =\ 7l n_[-
Caso1l: O0<fu,v|<— Caso 2: ({u,v)=— Caso3: —<\uv)smT
2 2 2
Propuesta 3.14:
1) Demostracion: Siendo Yy Vv no nulos
—_ - —| | - - — - — - n —_ -
uxv=0  |uMm.cod9u,v)]=0 ~ codu,Vv)=0 < (uVv|]=— = ulyv
® @ 2
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(1) Definicion de producto escalar.

()

) v‘ # 0 pues los vectores no son nulos.

v hu=

(1) Por lo demostrado anteriormente en este ejercic

- —

- 1-

=ux
\/‘ (4

U V,

2) ‘ proy;ﬂ = u \7‘

@) (3)

i

(2) Definiciébn de moédulo de un vector por un ndoner

@) [Vo] =1
(4) Por propiedad £lel producto escalar y definicién del médulo denimero por un vector
3)
a) 3 b) 3 )3 d) 3/2
e) -18 f) 13 g) -1 h) 11

4) El Teorema de Pitagoras se obtiene paFag (a=90)

5) Considerando vectores no nulos

B fird=li-y - fv)=2 o [i+d>[i-4 < osfiv)<
2 2
— - - - n - -
c)‘u+v‘<‘u—v‘ - E<(U,V)S7T
6) ‘G+q=20

- —

7) La proposicion es falsa puests= O entoncesu XV =UXW Yy no necesariamente=w

También se puede considerar el siguiente ejemplo

8) La igualdad se verifica cuando los vectotesy Vv son paralelos y de igual sentido. También sdivari
cuando al menos uno de ellos es el vector nulo.

Propuesta 3.16:

+ Silos tres vectores son paralelos tenemos dos:caso
Caso 1 si el vector que quiero expresar como combinalin@al de los otros tres es también paralelo a
ellos, entonces existen infinitas combinacionesdies.
Caso 2 si el vector que quiero expresar como combinalin@al de los otros tres no es paralelo a los

vectores, entonces en este caso no es posiblbieatsiector como combinacion lineal de los otres.
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+ Si dos de estos tres vectores son paralelos haijtasfformas de escribir un vector como combinacio
lineal de los tres vectores.
+ Si ninguno de estos tres vectores son paralelogector cualquiera se puede escribir como combdmaci

lineal de estos tres de infinitas formas.

Propuesta 3.21

cospf = -1 cosy =0

NG

1) cosa -2

J5
2)v={L-17)

3) Cosenos directores de

cosa =1 cosf =0 cosy =0

Cosenos directores de

cosa =0 cosf =1 cosy=0

Cosenos directores de

cosa =0 cosf =0 cosy =1
4) a) No puescos’ (45°) + cos’ (13(°) + cos’ (60) #1
b) Si puescos’ (90°) + cos’ (15C) + cos” (60) =1

Propuesta 3.23

1) a) P(8,0,3) Q(2,—2,1) R(— 4,6,7) b) La longitud de la mediana ﬁ/s?
c) co HB E)z 13
7411

2) a) Sugerencia: Los vectorésB y AC son perpendiculares (el producto escalar es cero)

b) El area es%
3) A-124)  B(8-4-2)

4) v =(-24,32,30)

Propuesta 3.25

Directa-Directa-Inversa
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Propuesta 3.27
1) a)(517)
b) y c) se obtiene de a) aplicando las propiedades b) (10, 2,14) C) (20, 4, 28)

Propuesta 3.29

4) a) Verdadero. Siendo y V no nulos ni paralelos, el vectar [1 v es perpendicular al plano que determinan

- > =

u y v . Luego {u,v, uDv} es una base d¥,;.

b) Falso. u 1 v es perpendicular al plano determinado pory Vv, por lo tanto no se puede expresar como

combinacion lineal del y V.

4 ullv

v
= /

PROPUESTA PARA LA REVISION

c) Verdaderou , v y ullv son no coplanares

5) D(0,-2,0) 6 D(0,8,0)

- ~ 11 3 14 2
=5 =14 b g b=18
¥5 M )a= ( J1a' " 14’3 «/14j b=t
2)b) (G,\?)=100015' 4834" c)ng d)s=3

—5(0—%@):—5\7@

4Ha)m=3
b) Para cualquier valor de m los vectores son ortakps
4 2 6 - 4 4 4
5) proy»u = (—— -— —j proy-v = (—,——,——j
777 u 3 3 3

6) Areadeltriangulo = %

7)v=(-886)
8) Las componentes d# en dicha base son (2,5)

9)alCbxc=+27
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10ﬂ55ﬂ=16

11) ullv es un vector perpendicular al plano coordenado YZ cuyo médulolES 8.= + 81

12) a) Los vectores son coplanares.
b) Los vectores no son coplanares.

c) Se da en el caso b)

— s

13) b) El conjuntg AB AC, AD} no forma una
c) AD =-1AB+1AC

d) Area=+/98

14) a) Verdadero. Es igual a cero.

b) Verdadero. Realizar la demostracién

c¢) Verdadero.
oo+ (a0 =[R[ seRlan)s [4 1 o)< B[ b (seh(wb)+ co (b))l "B 2= B
15)a = 5344 87

16) “ax b+ bx c+ cxa=-13
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