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Práctica 6: Análisis Complejo.

1. Mostrar que ĺım
z→0

z̄
z no existe.

2. Demostrar que u(x, y) = e−x(x sen(y)−y cos(y)) es armónica. Encontrar v(x, y) tal que f(z) = u+iv
es anaĺıtica.

3. Mostrar que las ecuaciones de Cauchy-Riemann en forma polar se escriben
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4. Calcular
∫
γ
sen(z)dz, donde γ es la semicircunferencia de radio 1 centrada en el origen en el semiplano

Re(z) ≥ 0, recorrida en sentido antihorario.

5. Calcular
∫
γ
z̄dz, para (a) γ1 : [0, 2] 7→ C dada por γ1(t) = t + it2, y (b) para la curva unión de los

segmentos de recta que unen los puntos 0 con 2 y luego, 2 con 2 + 4i.

6. Sea γ la curva cuya imagen es la elipse x2

a2
+ y2

b2
= 1 parametrizada por γ(t) = a.cos(t) + i.b.sen(t)

con 0 ≤ t ≤ 2π. Calcular
∮
γ

1
zdz y deducir

2π∫
0

1
a2cos2(t)+b2sen2(t)

dt = 2π
ab .
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